










TEST #9  (滿分為 100 分)    系別：________ 學號：________ 姓名：________ 

滿分 ：9 人  XXX、XXX、XXX、XXX、XXX 

XXX、XXX、XXX、XXX 

90~99 : 18 人 

80~89 : 10 人 

70~79 : 7 人 

60~69 : 5 人    

50~59 : 3 人 

40~49 : 3 人 

30~39 : 1 人  

20~29 : 1 人   以上共 57 人考試； 3 人缺考 (XXX, XXX, XXX) 

 

1. (20 分) Find 
2

sin

1 sin

x
dx

x . Note: 2 2sin  means (sin )x x . 

 

20 分：33 人  15~19 分：15 人  10~14 分：0 人 5~9 分：1 人  0~4 分：8 人 

正確答案為 Cx sec  

  

 


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

Cxxdxxdx
xx

x
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x
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x
secsectan

coscos

1sin

cos

sin

sin1
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22

 

 或 Let cxC
u

du
u

xu   sec
11

cos
2

 

 不定積分最後結果要寫「+C」，沒寫 +C 扣兩分 

 有同學以為 ( ) ( ) ( ) ( )f x g x dx f x dx g x dx     XXX 

 

2. (20 分) Evaluate 
2

1 4

1 2

x
dx

x x



 
 . 

 

20 分：36 人  15~19 分：15 人  10~14 分：0 人 5~9 分：2 人  0~4 分：4 人 

正確答案為 Cxx  2212  

  

Let  21 xxu   
  dxxdu )41(   

 原式 CxxCudu
u

  22122
1

 

 沒寫 +C 扣兩分 

 有同學以為 ( ) ( ) ( ) ( )f x g x dx f x dx g x dx     XXX、XXX、XXX 



 有同學以為 

1 1
11 2 22 2

2 2

2

1 (1 2 ) (1 2 )
(1 2 )

1 11 2 1
2 2

x x x x
dx x x dx

x x

 
    

    
   

   XXX 

 

3. (10 分) Evaluate  
 2

 1
2 | |x x dx


 . 

 

10 分：50 人  5~9 分： 5 人  1~4 分：0 人  0 分：2 人 

正確答案為
2

7
  

  

考慮 | |x  的 + – ，拆成兩部分來積分 

 原式 

0 2
2 2

0 2

1 0
1 0

3 7
( 2 ) ( 2 ) 3 2

2 2 2 2

x x
x x dx x x dx




   
               

   
   

 有同學以為 21
| | | |  

2
x dx x C   XXX 

 

 

4. (10 分) Suppose the velocity of a particle is ( ) 2,   0 3v t t t    . Find (a) the displacement and (b) 

the distance traveled by the particle during the time period.  

 

10 分：36 人  5~9 分： 11 人  1~4 分：0 人  0 分：10 人 

正確答案為

2

5
)(

2

3
)(

b

a 
 

 (a) 問的是 displacement (位移)，也就是 終止位置 減去 起始位置 的量 

2

3
6

2

9
2

2

1
)2(

3

0

23

0
 ttdtt  

 (b)  問的是這個 particle 一路上經過多遠的距離， 

  因為 particle 在時間 t = 2 的時候，往回跑了，所以(b)將不同於(a)的答案 

2 3
2 2

3 2 3

0 0 2
0 2

3 5
( 2) ( 2) ( 2) 2 2 2 0 2

2 2 2 2

t t
t dt t dt t dt t t
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   
    

 

5. (10 分) Evaluate   1
3 4

 0
x x x dx . 

 

10 分：52 人  5~9 分： 1 人  1~4 分：0 人  0 分：4 人 



正確答案為 
63
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
  dxxdxxdxxxx  

 

 

6. (10 分) Evaluate 
2 / 2

6 / 2

sin

1

x x
dx

x



  . 

10 分：28 人  5~9 分： 12 人  1~4 分：0 人  0 分：17 人 

正確答案為 0 

[1] 

Let xu  , then du dx  . 
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2 20 0

6

2 22 2

6 662 20 0

sin sisin sin
0

1 1

n

1 1

x x xu u x x
du dx

u
d dx

x x x

x
x

 

 

 


    
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[2] 

∵
   

  6

2

6

2

1

sin

1

sin

x

xx

x

xx







 

∴ 
6

2

1

sin

x

xx


 是奇函數 

Hence 正確答案為 0. 

 寫出正確答案為 0，但是推論 
6

2

1

sin

x

xx


 是奇函數過程錯誤者，扣五分。 

XXX，XXX，XXX 

  

 常見的錯法  XXX、XXX、XXX、XXX、XXX、XXX 

  ∵ 
   

 
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∴ 
6

2

1

sin

x

xx


 是奇函數 

 



7. (10 分) Evaluate 

4 

 

1

ln

e

e
dx

x x . 

10 分：32 人  5~9 分： 20 人  1~4 分：0 人  0 分：5 人 

正確答案為 2 

 

Let xu ln , then 
1

du dx
x

 .  

4
41 1

  
2 2

  
1

4

1
2 4 2 2

ln

e

e

dx
u du u

x x

  
     

 
   

 x 從 e 積到 e4 ，u 就從 1 積到 4；錯在表達者扣一分。 

XXX、XXX、XXX、XXX、XXX、XXX、XXX、XXX、XXX 

XXX、XXX、XXX、XXX、XXX 

 

 x 從 e 積到 e4 ，u 就從 1 積到 4；不僅錯在表達者扣三分。 

XXX，XXX，XXX，XXX 

 

 定積分不用 + C，就算寫了 +C，會消掉，最後將會算出一樣的答案，也算對。 

若是寫了 +C，因而造成自己的困擾而算不出答案，扣二分。 

XXX 

  

8. (10 分) If f  is continuous and 
 9

 0
( ) 4f x dx  , find 

 3 2

 0
( )x f x dx . 

10 分：39 人  5~9 分： 5 人  1~4 分：0 人  0 分：13 人 

正確答案為 2 

 

Let 2xu  , then 2du xdx . 

          
3 3 92 2

0

9 9

0 00 0

1
2

1 1 1
2

2 2 22
xf x dx f x xdx f u d f u du f x dxu         

 x 從 0 積到 3，u 就從 0 積到 9；錯在表達者扣一分。 XXX，XXX 

 x 從 0 積到 3，u 就從 0 積到 9；不僅錯在表達者扣三分。 XXX 

  

NOTE 

XXX 的做法雖然僅拿到 8 分，但是具有參考價值。 

遇到不會做的題目就要像他這樣，可以得到不少部份分數。如下， 

Find ( )f x  such that   4
9

0
 dxxf . So we can choose 

73
( )

18
f x x  . Then 2 2 73

( )
18

f x x  . 

Hence    





 






 

3

0

3

0
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0
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0

2
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73
xdxdxxdxxxdxxxf  

       2
4

7381
9
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73
81

4

1










  . 

  















 


